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FELADATOK 
 

 
 

 Megoldás: 

Ha egy négyzetből a lehető legnagyobb kört vágjuk ki, a kör átmérője (d) pontosan megegyezik a négyzet 

oldalhosszával (a). 

 

Adatok: 

a = 7 cm  
 →  d = 7 cm 
  →  r = 3,5 cm 

Kerület: 

 
 

Terület: 

 
 

_______________________________________________________________________________________________________________________ 

 

 

 Megoldás: 

 Itt egy kis derékszögű háromszögelésre lesz szükségünk.  

A rombusz átlói (e=10, f=24) merőlegesen felezik egymást, így 4 darab egybevágó derékszögű 

háromszöget alkotnak. 

 

A háromszög oldalai:  

• Befogók: e/2 = 5 cm és f/2 = 12 cm. 

• .A rombusz oldala (a): Pitagorasz-tétellel: 

 
  

A kör sugara (r): A beírt kör sugara pontosan a kis derékszögű háromszög átfogóhoz tartozó magassága. 

Ezt a területképletből kapjuk meg leggyorsabban. 

 
Ugyanez a terület: 

  

  
_______________________________________________________________________________________________________________________ 
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 Megoldás: 

 4,1 dm = 41 cm.  

Ha egy téglalap csúcsai a körön vannak, akkor a téglalap átlója megegyezik a kör átmérőjével (d). 

Kör adatai:  

• d = 41 cm → r = 20,5 cm 

•  

Téglalap adatai:  

• Egyik oldal (a) = 9 cm 

• Átló (d) = 41 cm 

• Másik oldal (b) Pitagorasz-tétellel 

 

•  

Különbség:  

1320,25 – 360 = 960,25 cm2 

_____________________________________________________________________________________________________________________________ _______________________________________________________________ 
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 Megoldás: 
  

A kulcs az érintőszakaszok tétele, ami kimondja, hogy egy külső pontból a körhöz húzott két érintőszakasz 
hossza megegyezik. 

 
Mivel a trapéz szimmetrikus (húrtrapéz), a beírt kör érintési pontjai az alapokat pontosan felezik. 
 
a) Mekkorák a trapéz csúcsaiból a körhöz húzott érintőszakaszok? 

A felső alap (a = 24 mm) és az alsó alap (c = 54 mm) felezőpontjai az érintési pontok. 

A felső csúcsokból induló érintőszakaszok a felső alap felével egyenlőek: 24 / 2 = 12 mm. 

Az alsó csúcsokból induló érintőszakaszok az alsó alap felével egyenlőek: 54 / 2 = 27 mm. 

 

b) A trapéz szára két érintőszakaszból áll össze: egy felsőből (ami 12 mm) és egy alsóból (ami 27 mm). 

b = 12 + 27 = 39 mm. 

Fontos megjegyzés: Érintőnégyszögeknél a szemközti oldalak összege egyenlő. 

24 + 54 = 39 + 39 = 78 

 

c) A trapéz magassága 

Ehhez vágjunk le a trapéz széléről egy derékszögű háromszöget. 

A háromszög átfogója a szár: b = 39 mm 

A háromszög alsó befogója (x) az alapok különbségének a fele: x = (54 – 24)/2 = 30/2 = 15 mm 

Pitagorasz-tétellel kiszámoljuk a magasságot (m): 

𝒎 =  √392 − 152 = √1521 − 225 = √1296 = 𝟑𝟔 𝒎𝒎 

 

d) A beírt kör átmérője (d) pontosan megegyezik a trapéz magasságával (m), hiszen a kör érinti az alsó és 

felső párhuzamos alapot is. 

d = m = 36 mm 

⟹ r = 36/2 = 18 mm a beírt kör sugara. 

 _______________________________________________________________________________________________________________________ 
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 Megoldás: 
 

1. Lépés: Hány oldalú a sokszög? (n) 

Tudjuk, hogy a belső szögek összege  

 
Állítsuk fel az egyenletet: 

 
Osszunk el mindkét oldalt 180-nal: 

 

Tehát egy 14-oldalú sokszögről (tizennégyszögről) van szó. 

 

2. Lépés: Az összes átló számának kiszámítása (d) 

Egy n oldalú sokszög összes átlóját az alábbi képlettel kapjuk meg: 

 
A képlet logikája: minden csúcsból (n) indul n─3 átló, de mivel így minden átlót kétszer számoltunk 

(mindkét végpontjánál), az eredményt el kell osztanunk kettővel. 

Behelyettesítve a 14-et: 

 

A konvex sokszögnek összesen 77 átlója van. 

___________________________________________________________________________________________________________________ 
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Megoldás: 
 
1. Lépés: Hány oldala van a sokszögnek? (n) 

Az összes átló számának képlete: 

 
A feladat szerint d = 27.  

Írjuk fel az egyenletet: 

 
Szorozzunk be 2-vel: 

 

Ebből n értéke 9 

Tehát egy kilencszögről van szó. 

 

2. Lépés: A belső szögek összege (S) 

Most, hogy tudjuk, hogy n = 9, használhatjuk a már jól ismert belső szögösszeg képletet: 

 

Behelyettesítve: 

 

A belső szögek összege a sokszögben 1260°. 

___________________________________________________________________________________________________________________ 
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Megoldás: 
 

Adatok: a = 1 cm 

 

a) Területek kiszámítása 

Egy szabályos hatszög 6 darab a oldalú szabályos háromszögből áll. 

Hatszög területe (Th): 

Egy szabályos háromszög magassága: 

cm 

Egy háromszög területe:  

 cm2 

A hatszög területe:  

 
A hatszög területe kb. 2,6 cm2 

 

Körülírt kör területe (TK): 
A sugara (R) megegyezik az oldalával:  

R = a = 1 cm 

 
A körülírt kör területe kb. 3,14 cm2 

 

Beírt kör területe (TB): 

A sugara (r) megegyezik a szabályos háromszög magasságával: 

cm 

 
A beírt kör területe kb. 2,36 cm2 

 

b) Százalékszámítás 

A két kör területének különbsége: 

 
A kérdés az, hogy ez hány százaléka a hatszög területének (Th  ≈ 2,598): 

 
A különbség a hatszög területének kb. 30,23%-a. 

___________________________________________________________________________________________________________________ 
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Megoldás: 

a) Szabályos háromszög 

 
b) Szabályos négyszög (négyzet) 

 
 

c) Szabályos hatszög 

 
 _______________________________________________________________________________________________________________________ 
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Megoldás: 

 Adatok: 

• Oldalhossz (a): 8 cm 

• Szög (α): 60° 

a) A rombusz területe 

 

b) A rombusz beírt körének sugara 
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Megoldás: 

 Körülírt körrel rendelkező négyszögek (Húrnégyszögek) 
Feltétel: A szemközti szögek összege 180°. 

a) Milyen parallelogramma? → Téglalap. 

A parallelogramma szemközti szögei egyenlők. Ahhoz, hogy az összegük 180° legyen, mindegyiknek 

90°-osnak kell lennie. Tehát csak a téglalap (és speciális esete, a négyzet) jöhet szóba. 

b) Milyen deltoid? → Derékszögű deltoid. 

A deltoidnak van két szemközti szöge, ami egyenlő. Ha ezek összege 180°, akkor mindkettő 90°. Ha a 

szimmetriaátlónál fekvő szögek is összeillenek, akkor körbeírható. 

f) Milyen rombusz? → Négyzet. 

A rombusz egyben parallelogramma is, így rá is igaz, hogy a szögeinek 90°-osnak kell lenniük. Egy 

90°-os szögekkel rendelkező rombusz pedig a négyzet. 

 

Beírt körrel rendelkező négyszögek (Érintőnégyszögek) 

Feltétel: A szemközti oldalak hosszának összege egyenlő (a + c = b + d). 

c) Milyen parallelogramma? → Rombusz. 

A parallelogramma szemközti oldalai egyenlők (a=c és b=d).  

Az érintőnégyszög feltétele miatt a+a = b+b, azaz 2a = 2b, amiből következik, hogy minden oldal 

egyenlő. Ez a rombusz. 

d) Milyen téglalap? → Négyzet. 

A téglalap oldalaira is igaznak kell lennie, hogy a+a = b+b, tehát minden oldala egyenlő kell legyen. 

Ez a négyzet. 

e) Milyen deltoid? → Mindegyik. 

A deltoid definíció szerint két-két egymás melletti egyenlő oldalból áll (a, a, b, b).  

A szemközti oldalak összege itt mindig a+b és b+a, tehát minden deltoidnak van beírt köre. 

 _______________________________________________________________________________________________________________________ 
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Megoldás: 
 

 A megoldás kulcsa: Thálész tétele 

Melyik szögek derékszögek? 

A deltoidnak két szemközti szöge derékszög. Mivel a deltoid szimmetrikus, ez a két derékszög csak a 

szimmetriatengelyen kívüli két csúcsnál lehet (azoknál, amiket a rövidebb átló köt össze). 

A hosszabbik átló szerepe: 

A hosszabbik átló a deltoid szimmetriaátlója. Ez az átló két egybevágó derékszögű háromszögre bontja 

az alakzatot. 

A köré írható kör: 

Thálész tétele kimondja, hogy ha egy derékszögű háromszög köré kört írunk, annak az átfogója lesz a 

kör átmérője. Ebben az esetben a deltoid hosszabbik átlója ($e = 6$ cm) a közös átfogója a két 

derékszögű háromszögnek. 

Számítás 

Mivel a hosszabbik átló a köré írt kör átmérője (d): d = 6 cm 

A sugár (R) az átmérő fele: 

 

 _______________________________________________________________________________________________________________________ 

 

 
  

https://www.tankonyvkatalogus.hu/storage/pdf/OH-MAT10TA_II__teljes.pdf


ÚJPESTI BRÓDY IMRE GIMNÁZIUM 
10. ÉVFOLYAM – MATEMATIKA                        TANKÖNYV: OH_MAT10TA_II_Matematika10_2_TK_NAT_2023_Beliv.indb 
 

 

Megoldás: 

 Hány csúcsú a sokszög? 

Egy n oldalú sokszögben egy adott csúcsból induló átlók száma mindig n - 3. 

(Ennek az az oka, hogy egy csúcsból nem húzhatunk átlót önmagához, illetve a két szomszédos 

csúcshoz, mert azok az oldalak lennének). 

A feladat szerint: 

n - 3 = 10 

n = 13 

Tehát egy 13-szögről van szó. 
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